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탐구예제탐구예제탐구예제탐구예제 >>>>>>>>

1111 탐구예제탐구예제탐구예제탐구예제 (151)(151)(151)(151)

는  의 무게중심 ∠  이고,      일 때,  의 길이를 구

하여라.

답:


      라고하자 무게중심은 꼭지점에서 변까지의 길이가.   이고 피타고라스,

의 정리에 의해 다음과 같은 식을 얻을 수 있다.

 




  ⋯     




⋯

    

    


    


×

∠   점,  가 의 중점,

       
   


× 

  


 이므로 다음과 같다.

  




 


 이므로
  


× 

× 


,   







이다.
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탐구유제탐구유제탐구유제탐구유제 1 (152)1 (152)1 (152)1 (152)

원래의 삼각형의 면적이 일 때 이 삼각형의 세 중선이 변이 되어 만들어지는 삼각형,

의 면적을 구하여라.
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2222 탐구예제탐구예제탐구예제탐구예제 (153)(153)(153)(153)

다음 그림에서 점  와 점 는 각각 정사각형       의  와  위의 점이

다 각. 의 크기를 구하여라.

답: 

 를 점  중심으로 회전하여  가  와 맞닿도록 옮기면,  와  에

서        이므로 ∠  이다.

 , ∠  ∠   ,  는 공통이므로  와  은 합동이다.

따라서 ∠  ∠        이다.
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탐구유제탐구유제탐구유제탐구유제 2 (154)2 (154)2 (154)2 (154)

한 변의 길이가 인 정사각형 에서  는   위의 점이고, △의 둘레

의 길이가 일 때, ∠의 크기를 구하라.

수학에 대한 생각이 바뀝니다. 수학 원리탐구수학 원리탐구수학 원리탐구수학 원리탐구 www.m1239.co.kr120

3333 탐구예제탐구예제탐구예제탐구예제 (155)(155)(155)(155)

는 의 내부의 한 점이다 점. 를 지나며 의 각 변에 평행한 선을 그

었을 때, 의 변과 그 세 직선으로 둘러싸인 개의 삼각형의 넓이는 각각

  이다 이때. 의 넓이를 구하여라.

답: 에이미 회 번2 3

주어진 그림의 어두운 부분의 개의 삼각형은 모두  와 닮은

도형이다 그러므로 세 삼각형의 넓이의 비를 고려하여 닮음비를 생.

각하면  는 두 개의 점에 의하여     로 나뉜다 그러므로 가장.

큰 어두운 삼각형과  의 닮음비는   이고 넓이의 비는 닮,

은비의 제곱비이다 따라서.  의 넓이를 라 하면,

         이다.
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탐구유제탐구유제탐구유제탐구유제 3 (156)3 (156)3 (156)3 (156)

다음 그림에서 수평선 개는 일정한 간격으로 떨어진 평행선들이다 직선. 과 으로

둘러싸인 영역의 넓이를 위에서부터       라 하고,     일 때, 


의 값을

구하여라. 와이즈( 230)

수학에 대한 생각이 바뀝니다. 수학 원리탐구수학 원리탐구수학 원리탐구수학 원리탐구 www.m1239.co.kr122

4444 탐구예제탐구예제탐구예제탐구예제 (157)(157)(157)(157)

그림과 같이 에서   ,    점, 은 의 중점이고 점, 와 는

  인 와  위의 점이다. 와 의 교점을 라 할 때,   를

구하여라.

성대 중( 회2, 11 )

답:   

그림과 같이   를 연결하면 는 개의 작은 삼각형으로 나누어진다 이. 개의 작은

삼각형의 넓이를 각각      라 놓고  라 하면

  이므로        ,

  이므로     이다.

  이므로       ,    이다.







 

 





 

따라서    
 

×  ×


,    
 

×  ×


    이므로 ×

 ×


이고   이므로       이다.
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탐구유제탐구유제탐구유제탐구유제 4 (158)4 (158)4 (158)4 (158)

그림과 같이 점  가  의 내부의 한 점이고    의 연장선이

   와 각각      에서 만난다.

         일 때, 의 넓이를 구하여라.
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5555 탐구예제탐구예제탐구예제탐구예제 (159)(159)(159)(159)

그림과 같이 정삼각형 와  가 있다. ∠ 일 때, ∠의 크기를 구

하여라.

답: 

 와 가 정삼각형이므로   이고

∠   ∠  ∠ ∴ ≡ 

즉  를 점  를 중심으로 만큼 회전 변환한 것이 이다. ∴∠  ∠

∠    ∠∠   ∠∠, ∠   ∠  

이므로 ∠∠         ,

∠    ∠∠      이다.
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탐구유제탐구유제탐구유제탐구유제 5 (160)5 (160)5 (160)5 (160)

볼록오각형  에서  와  가 각각  와  에 평행하고  ,

 이다. ∠ 이고 ∠일 때, 를 구하여라 회.(KMO 23 )
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탐구종합탐구종합탐구종합탐구종합 >>>>>>>>>>>>

탐구종합탐구종합탐구종합탐구종합 1 (161)1 (161)1 (161)1 (161)

그림과 같이 길이가 같은 개의 변으로 이루어진 오목다각형에서

∠∠∠⋯∠ , ∠∠∠⋯∠ 일 때,  의 값을 구

하여라.

탐구종합탐구종합탐구종합탐구종합 2 (162)2 (162)2 (162)2 (162)

그림과 같이    는 사다리꼴 의 밑변이고   이다.

∠ ∠  이고    의 중점을 각각   라 하고    일 때,

 의 길이를 구하여라.
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탐구종합탐구종합탐구종합탐구종합 3 (163)3 (163)3 (163)3 (163)

그림과 같이 점, 는 의 외심이고,    를 연결하고 아울러 연장하여

각각 대변   을   에서 만나며 은 외접원의 반지름이다.  일 때,








 의 값을 구하여라.

탐구종합탐구종합탐구종합탐구종합 4 (164)4 (164)4 (164)4 (164)

그림의 는 ∠∠   인 직각 삼각형이다.    가 되도

록 와 를 잡고  와  의 교점을 라 한다 이때. , 의 넓이가 의

넓이보다 크게 되는 의 범위를 구하여라. 민사고 1998
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탐구종합탐구종합탐구종합탐구종합 5 (165)5 (165)5 (165)5 (165)

     인 직각삼각형 에서 변 의 중점이  점, 에서 변

에 내린 수선의 발이 이다 변.  위의 점 에 대하여 ∠ ∠ 일 때,

의 값을 구하여라 회.(KMO 20 )

탐구종합탐구종합탐구종합탐구종합 6 (166)6 (166)6 (166)6 (166)

에서    ,    ,   이고 점,  와 변 의 중점 를 연

결한 직선을  점, 에서  에 내린 수선의 발을    와 직선 이 만나는 점을

라 하자.  의 값을 구하여라 회.(KMO 21 )



제 상 기하학제 상 기하학제 상 기하학제 상 기하학600 ( )600 ( )600 ( )600 ( )

제 강 삼각형과 오심제 강 삼각형과 오심제 강 삼각형과 오심제 강 삼각형과 오심1111 129

탐구종합탐구종합탐구종합탐구종합 7 (167)7 (167)7 (167)7 (167)

넓이가 인 정삼각형 에서  의 중점을 라 하고 수심을  라 하자 선분. 

위의 점 를 ∠ 가 되도록 잡고, 의 외접원이 변 와 만나는 점을

≠ , 의 외접원이  와 만나는 점을 ≠ 라고 할 때, 의 넓

이를 구하여라 회.(KMO 23 )

탐구종합탐구종합탐구종합탐구종합 8 (168)8 (168)8 (168)8 (168)

넓이가 인 정삼각형 에서  의 중점을 이라 하자.  위의 적당한 점 를

잡은 후  를 기준으로 점 의 반대쪽에 점 를 잡아 정삼각형 를 만들었다.

 와  의 교점 에 대하여,      이라 할 때, 의 넓이를 구하여

라.
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1111 도전예제도전예제도전예제도전예제 (169)(169)(169)(169)

∠ 인 두 반직선  위에 다음과 같이 점    ⋯ 를 찍는다.

먼저 점( )ⅰ  를 반직선 위에 임의로 찍는다 단.( ,  )

( )ⅱ ≥ 에 대하여 점  이 반직선 위에 있으면 점  을 반직선 위에,

그리고 점   이 반직선 위에 있으면 점  을 반직선 위에

  되도록 찍는다.     ⋯  이 모두 서로 다르다고 할 때,

점  을 찍을 수 있는  의 최대값을 구하여라.

답: 

∠  ,∠ × , ∠ ×     ×  ,

∠ ×     ×  따라서, 씩 증가한다.

∠ ×   ,∠ 이므로  은  을 중심으로 쪽에 있어야 한다.

(∵ 의 오른쪽에 있다면 두 밑각의 크기가 둘 모두, 가 되어야하므로 불가능하다.)

∠  ∠   ∠  이므로

∠ ∠∠       , ∠  ∠ 이

므로 씩 감소한다. ∠    , ∠ ∠ 이고  은

 위에 있어야 하는데∠   이므로  은  상의  왼쪽에 있을 수

밖에 없다. ∴  의 최대값은  이다.



제 상 기하학제 상 기하학제 상 기하학제 상 기하학600 ( )600 ( )600 ( )600 ( )
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2222 도전예제도전예제도전예제도전예제 (170)(170)(170)(170)

     이고 길이가 같은 세 선분     가 한 점 에서 만나고

각각    와 평행할 때,      를 구하여라.

답:     

          라 하면    이므로 닮은비도     이고,

   ,    ,    ,   ,   ,    ,

   ,    ,    이다.

 이므로         에서

   

⋯      


 ⋯      


 ⋯

을 연립하여 풀면, ,① ② ③    

 에서

 

  


   


 이므로            이다.
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3333 도전예제도전예제도전예제도전예제 (171)(171)(171)(171)

그림에서       ,       이고 점 는  위의 점이다.

  

 , 의 넓이가 일 때,

의 넓이를 구하여라. 성대 중 회 함( 2, 11 , )

답:  

 의 넓이를 각각  라 하자.

  

이고, 와 의 밑변은 공통이므로

      이다.   이므로     이다.

    이고,      이므로

  

    이다 그러므로.    이다.

  

× 

  


 이므로    


    


이다.

   에   

를 대입하면      이다.

그러므로 의 넓이가  이므로 의 넓이는  이다.



제 상 기하학제 상 기하학제 상 기하학제 상 기하학600 ( )600 ( )600 ( )600 ( )
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도전종합도전종합도전종합도전종합 >>>>>>>>>>>>
도전종합도전종합도전종합도전종합 1 (172)1 (172)1 (172)1 (172)

점 는 의 내부에 있다 그리고 직선. 는  와 점 에서 만난다 또한 직.

선 는  와 점 에서 만난다 그리고 직선. 는  와 점 에서 만난다 또한.

     이 성립한다 이때 세 선분의 길이의 곱인. ,

∙∙ 의 값을 구하여라. 에이미 회 번 숫자 바꿔볼 것6 12

도전종합도전종합도전종합도전종합 2 (173)2 (173)2 (173)2 (173)

에서 ∠     가 되도록  위에 을 잡을 때,

∠ 의 크기를 구하여라.
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도전종합도전종합도전종합도전종합 3 (174)3 (174)3 (174)3 (174)

의 두 변  의 중점을 각각  이라 하고,  위의 임의의 한 점  에

대하여  의 연장선과  의 교점을  ,  의 연장선과  의 교점을 이라 할

때,





의 값을 구하여라.

도전종합도전종합도전종합도전종합 4 (175)4 (175)4 (175)4 (175)

∠∠ 인 이등변 의 변  위에 각각 점  를 잡고,

∠  ∠ 일 때, ∠의 크기를 구하여라.


